Analiza matematyczna I
Lista 1 (powtorka ze szkoly)

Zad 1. Dla podanych zbiorow A, B wyznaczy¢ AU B, AN B, A\ B oraz B\ A.

a) A - zbior studentow pierwszego roku informatyki, B - zbior wszystkich studentow

informatyki,
b) A=[2,5), B=[3,7, ¢) A=(0,10], B =R, d) A= (0,10, B =N,
e) A={1,3,8,V3}, B=(2,8), f)A=7Z,B={1,-2 -8, = VT},
h) A=Q, B={V1,V2,V3,V4,..}, i) A - zbior krzeset w sali 302, B = 0),
i) A={(z,y) eR?:2° +y?> <1}, B={(a,y) e R?:2” — 2z +y* < 3},

k) A prosta o rownaniu y = 2z — 1, B prosta o réwnaniu y = 1 — x.
Zad 2. Sprawdzi¢ prawdziwosé podanych wzoréow (podaé¢ dowod lub kontrprzyktad):
a) A\ B=A\(ANDB), b) AUB =(AUB)
c) (A\B)\C=A\(B\C(O), d) (AuB)NnC=AnCUBNC.
Zad 3. Rozwiaza¢ rownania i nier6wnos$ci modulowe
a) |z 41| =3, b) |z + 1] + 22z — 1] = 5, ¢) |22 —Tx +8|=2
d) [3z]+2 < |z —6],, e) |25 <2, f) |2 — 25| < 24.
Zad 4. Naszkicowa¢ wykres funkcji f danej wzorem

a) f(z)=|z+ 1+ 22 +4| — |3z +9|, b) f(x)=|x—1]+|z+4|.

Zad 5. Sprawdzi¢, czy jest prawda, ze dla wszystkich liczb rzeczywistych zachodzi nieréwno$¢:
a) ¢ < |z, b) —z <z, )1 <|1+z|+x, d) -1<|—-1+z|+z,
e) 1<|1—z|+uz, fy -1 <|—-1—2| +=x, g) —x<|—z+1|+ 1L

Zad 6. Obliczy¢ sumy postepéw arytmetycznych i geometrycznych:

a) ++114+2Z24 .+103, b) 4+6+9+..25, ) 1—5+3—5+...+ 50,
d) 7T+9+11+13+ ...+ (6n+1), e) 5+ 15425+ 35+ ... + (100n + 55),
f) 5+8+ 11+ 14 + ... + 101, g) —17—13 -9+ ...+ 99,

h) 1+V24+24+2vV2+4+ ... 427
Zad 7. Obliczyé sume 1-2+2-3+4-5+8-9+ ...+ 2" (2" +1).

Zad 8. Suma n poczatkowych wyrazow ciagu arytmetycznego {a,} wyraza sie wzorem
S, = —n? +12n, n > 1. Wyznaczy¢ liczbe n, dla ktérej a, = 0.
Zad 9. Dany jest niemonotoniczny ciag geometryczny, w ktorym ay = 12, az = 27. Wyz-

naczy¢ iloraz tego ciagu.

Zad 10. Wykazac¢, ze jezeli {a,} jest nieskoriczonym ciagiem arytmetycznym, to ciag {b,} o
wyrazie og6lnym okreslonym wzorem b,, = a,,+2a,+1+4a,1o tez jest ciagiem arytmetycznym

Zad 11. Suma n poczatkowych wyrazow ciagu arytmetycznego wyraza sie wzorem S, =
2n? +n dla n > 1. Obliczyé¢ sume 50 poczatkowych wyrazéw tego ciggu o numerach
parzystych: as + a4 + ... + ai00.

Zad 12. Liczby x, 2z + 1, = + 8 sa kolejnymi wyrazami ciaggu geometrycznego o wyrazach
catkowitych. Obliczy¢ x.



